TES-exercice COI‘I‘igé Etude de fonction (variations-limites-asymptotes)

Enoncé :

s
Soit fla fonction définie sur l'intervalle 1-1; e[ par fx)=1— o

s I_lr

On note Cr sa courbe représentative dans un repére du plan.

{1

1. a. Déterminer lim f(x)et HI_]E_I Ax) .

—=—17
En deduire I'existence d'une asymptote pour la courbe Cy.
x
b. Montrer que la courbe Cr admet une deuxiéme asymptote d'équation y = — E +1

c. Tracer sur le graphique précédent, les asymptotes a la courbe Cr .

2. On note f"la dérivée de la fonction f.
a. Calculer f'(x).
b. Etudier le signe de f'(x)

c. Donner le tableau complet des variations de f.

Voir le corrigé
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Vo] 6T =
Z % 2
1.a. o lim x+1=0"donc lim —— = + . Par conséquent, lim 1——— i
x——17 —=—-1¥x+1 —=17 2 ol i |
Ainsi, lim_ J)= -
x=x=l v
alors la courbe Cyr admet pour asymptote la droite d'équation x = — 1.
it =g sqpiaiit, B 1 donc| 1i
o im = 0. Par conséquent, lim 1——-———= —cwdonc %
r—toX + 1 q X— too 2 i 1 ),—I;I-I—lazf(t} &
b |r _r ‘\I 2
- X)p—| == +1 |== et lim ——=0donc:
1) Wb 2 J x+1 x—+oy +
%
la courbe Cr admet pour asymptote la droite d'équation y = T len + oo.
e,
2.8 A partir des formules usuelles de dérivation on trouve :
1 2
rx == e ol —_‘
o= =2 GeD)?
b. Pour tout réel x de l'intervalle ]-1; o[ ,
1 2 =t 1]3—4_(2—{.:—1})(2—(.:—1})_(I—x}(E +x)
2 (x+1)? 2(x +1)? 2(x+1)* 2(x+ 1)?
1 =g
Ainsi, f'(x) = M ;
Hx+1»

Or sur l'intervalle [-1; +o[, 3+ x> 0et 2(x+ 1)2 >0
donc f'(x) est du méme signe que 1 —x.

D'ol le tableau établissant le signe de f'(x) :

X =] 1 + o

S0 o
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c. Les variations de la fonction f se déduisent du signe de sa dérivée.
X s 1
) ¥ ¢

- P

Calcul du maximum : f(1)=1_5_1—1 5



